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Teoria del consumidor

Analiza como un individuo elige la mejor
canasta de consumo que puede adquirir con
los recursos que dispone.

Analiza codmo un individuo elige el conjunto de
bienes que prefiere (es decir, aquel que le
otorga la utilidad maxima) sujeto a una
restriccion presupuestaria.




Eleccion

Conclusién general a la que llegaremos: para
maximizar la utilidad el individuo elegira un
conjunto de bienes, que agote su renta
(recordad el supuesto de no saciedad), cuya
TMS sea igual a la ratio de precios en el
mercado de bienes.

Los precios de mercado son informacién para
el individuo (costes de oportunidad). Esta es la
informacion clave que el individuo emplea
para decidir su eleccion.

Eleccion

Esto es, en le caso de 2 bienes, x e y, la TMS
del bien x por el bien y para el individuo (es
decir algo personal) sera igual a la tasa a la
cual los bienes x e y pueden intercambiarse
entre si en el mercado, p,/p, (es decir algo
determinado publicamente en el mercado).

¢ Qué sucederia si estas dos magnitudes no
fueran iguales? ;P.ej. TMSxy = 1y Px =2, Py
=17?




Analisis grafico de la eleccion

(para 2 bienes)
Restriccion presupuestaria

PX +py<I

Si todo el ingreso se destina a
L= esta es la cantidad de y El indivuduo solo puede permitirse
que puede comprarse Conjuntos de bienes xe yen el
triangulo sombreado

Si todo el ingreso se destina a
X, esta es la cantidad de x
que puede comprarse

Analisis grafico de la eleccion

(para 2 bienes)
Anadimos el mapa de curvas de indiferencia
del individuo para representar el proceso de
maximizacion de la utilidad

El individuo puede mejorar el punto A
reasignando su presupuesto.

El individuo no puede alcanzar el punto
C porque su ingreso no es lo
suficientemente grande

El punto B es el punto de
maximizacion de la utilidad




Analisis grafico de la eleccion

(para 2 bienes)
La utilidad se maximiza en la tangencia entre
una curva de indiferencia y la restriccion
presupuestaria.

pendientede la restr. presup. = — B

y

pendientede la curva de indiferencia = ay

X U = constante

b dy

=TMSx
Uy p, dx y

U= constante

Eleccion

La regla de la tangencia es necesaria y suficiente
para determinar optimalidad (maxima utilidad) si
estamos suponiendo que la TMS es decreciente
(convexidad estricta de las curvas de
indiferencia).

Si no se cumple este supuesto, deberemos validar la
condicion de segundo orden para asegurarnos que
estamos ante un maximo (evaluacion del Hessiano
Orlado).




Eleccion

Hay tangencia en el punto A, pero el individuo puede alcanzar un nivel
mas alto de utilidad en el punto B. la regla de tangencia por si sola
unicamente es condicion necesaria de maximo. Necesitamos la TMS
decreciente.

U
U,

Eleccion

Solucion esquina: En algunas situaciones las preferencias del individuo
son tales que maximiza su utilidad consumiendo Unicamente uno de los
bienes

En el punto A, la curva de indiferencia
no es tangente a la restriccion
presupuestaria

La utilidad se maximiza en el punto A




Eleccion para n bienes

utilidad = U(x4,X5,...,X,)

s.a. | = p.x, + pox, +...+ p.x,, (recordad: igualdad
por el supuesto de no saciedad)

Establecemos la expresion de Lagrange:

L = U(X1,Xg,....X5) + Al - P1Xq - PoXo == PpXp)

Eleccion para n bienes

Condiciones de primer orden o necesarias
para un optimo interior (n+1 ecuaciones):

5L/8X1 = (9U/(9X1 = }\4p1 = 0
6L/8X2 = (9U/(9X2 = }\4p2 = 0

oL/ox, = oUlox, - Ap, = 0
OL/IOL =1 - p1X4- PoXo- ... - PX, =0




Eleccion para n bienes

Esto implica: ou/ox. p

U /dx, P,

TMS (X, por X;) = 2

J
Interpretacion del multiplicador de lagrange, despejando

A en las ecuaciones:

_aU/ax, _oU/ox,  oU/ox,

A
P, P, Py

Eleccion para n bienes

Es la utilidad marginal de la renta monetaria
(recordad que matematicamente, A es la tasa a la
cual se incrementa la funcidn objetivo cuando se
incrementa el parametro de la restriccion).

Asi, en el margen, el precio del bien representa la
evaluacion del consumidor de la ultima wunidad
consumida, lo que esta dispuesto a pagar por esa

ultima unidad: _oU/oxi
Pi = P




Eleccion para n bienes

Ademas en el caso de solucion esquina
(condiciones Kuhn-Tucker) el resultado va a ser: oL/0x;
= oUlox; - Ap; < 0 ; por lo tanto x; = 0 y esto va a
significar que: 0> 8U}/b8xi

Cualquier bien cuyo precio exceda el valor marginal

que tiene para el individuo, no sera comprado (asi, los
resultados matematicos se ajustan a la idea de que el

individuo no adquiere bienes por lo cuales no creen

que valga su dinero).

Eleccion para una Cobb-Douglas

Funcién: U(x,y) = x*y?

Lagrangiano: L = x@y# + A(l - p,x - p,y)
Condiciones de Primer Orden (CPOs):
oL/ox = ax* 1y - Ap, =0

oL/oy = x>yt - ap, =0
oLior=1-px-py=0




Eleccion para una Cobb-Douglas

Las CPOs implican:
ay/Bx = p,p,
Por conveniencia aplicamos o + 3 = 1
(transformacién mondtona):
p,y = (Blajp,x = [(1- a)/opx
Sustituyendo en la restriccidn presupuestaria:

I=px+[(1- a)lalpx = (1/a)p,x

Eleccion para una Cobb-Douglas

Resolviendo para x e y obtenemos:

y* = A
Py P,

Sk — al

El individuo optara por distribuir oo proporcion de
su ingreso a comprar el bien x y B proporcion a
comprar el bien y.

(Ejercicio numérico)




Eleccion para una Cobb-Douglas

¢ Explica una Cobb-Douglas el comportamiento
real del individuo al consumir? O necesitamos
una funcién con una forma mas general que sea
mas util en la explicacion de las decisiones de
consumo?

Eleccion para una CES

Asumiendo 6 = 0.5
U(x,y) = X0° + 05
Lagrangiano:
L=x%%+ 05+ Al - pyx - py)

CPOs:

oL/ox = 0.5x0°5-p, =0

oL/oy =0.5y95-p, =0

oLior=1-px-py=0
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Eleccion para una CES

De ahi resulta que:

(v/x)%> = p,p,
Sustituyendo en la restriccion
presupuestaria y resolviendo pbtenemos

las funciones de demanda:
o I g = |
P

p
P [1+—*] p,[1+—]
P, o,

Eleccion para una CES

En estas funciones de demanda Ila
participacion de la renta en x 0 y no es
una constante sino que depende del ratio
de los precios.

Cuanto mas alto es el precio relativo de x
(o y), mas pequefia es la participacion de
la renta en x (0 y).




Eleccion para una CES
Sid=-1,
Uix,y)=-x"1-y-
CPOs:

yIx = (p,/p,)°
Las funciones de demanda son:

Eleccion para una CES

Finalmente si 6 = -,
U(x,y) = Min(x,4y)

El individuo solo elegira combinaciones
para las cuales x = 4y. Lo que significa que:

I =px+py=px+p/ x/4)
I =(p, +0.25p,)x
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Eleccion para una CES

Y las funciones de demanda seran:

Xz ————— y*:
P, +0.25 py 4 p, + py

Funcioén indirecta de utilidad

Podemos manipular las CPOs para
obtener los valores 6ptimos de: x4,x,...,X,

Estos valores 6ptimos dependeran de los
precios de los bienes y de la renta:

X*1 = X1(P1:P2;---,Pp: 1)
X"y = Xo(P1,P2;---,Pp: 1)

x*n = xn(p1,p2,...,pn,1)




Funcion indirecta de utilidad

Podemos obtener la funcion indirecta de
utilidad a partir de esos valores optimos
de xs:

Utilidad maxima = U(x*;,x%,,...,x*,)

Substituyendo para cada x*, tenemos:
Utilidad maxima = V(p,,p,,...,p, 1)

El nivel optimo de utilidad dependera
indirectamente de los precios y la renta.
Si estos cambian la utilidad maxima
posible cambia.

El principio de suma global

Los impuestos sobre el poder de compra
general del individuo son superiores a los
impuestos sobre un bien especifico.

—Un impuesto sobre la renta permite al
individuo decidir libremente como asignar
el resto de renta disponible.

—Un impuesto sobre un bien especifico,
ademas de reducir la capacidad de compra
del individuo, distorsiona su capacidad de
eleccion




El principio de suma global

Un impuesto sobre el bien x moveria la
eleccion de maximizacion de la utilidad del
punto A al punto B

N\

El principio de suma global

Un impuesto sobre la renta que recaude la
misma cantidad, moveria la restriccion
presupuestaria a:

T La utilidad se maximiza ahora en
C con U,
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Funcion indirecta de utilidad y el
principio de suma global

Si la funcién de utilidad es Cobb-Douglas
con a = B = 0.5, sabemos que
| |

X*:_ y*:_
2p, 2p,

Luego la funcién indirecta de utilidad es:

I
V(P Py, 1) = 0)°(y)"” = 5555
y 2pP pgs

Funcion indirecta de utilidad y el
principio de suma global

Si ponemos un impuesto de S./ 1 en el bien
X:

— El'individuo comprara x*=2

—Y la utilidad indirecta caera de 2 a 1.41
Un mismo impuesto general reducira la renta
en S./ 6:

—Y la utilidad indirecta caerade 2a 1.5
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Funcion indirecta de utilidad y el
principio de suma global

Si la funcién de utilidad es de proporciones
fijas con U = Min(x,4y) sabemos que:
o | ¥ |

- p,+0.25p, :4px+py

Luego la funcién indirecta de utiIidaId es:

V(p,, Py, 1) = Min(x*4y*) = x*=————
(P, py> 1) (X*,4y*) =x b, +0.25p,

ap,+p, P,+0.25p,

Funcion indirecta de utilidad y el
principio de suma global

Si ponemos un impuesto de S./ 1 en el bien
X:
— la utilidad indirecta caera de 4 a 8/3

Un mismo impuesto general reducira la renta
en S./ 16/3

— la utilidad indirecta caera de 4 a 8/3
Como las preferencias son rigidas, el

impuesto en el bien no distorsiona la
eleccién.
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Minimizacion del gasto

El problema de la minimizaciéon dual asociado a la
maximizacion de la utilidad:

— Consiste en distribuir el ingreso de tal manera que
sea posible alcanzar un nivel de utilidad dado con
el gasto minimo.

— Por lo tanto objetivos y restriccion del problema se
invierten.

Minimizacion del gasto

El punto A es la solucion del problema dual

| Con el nivel de gasto E, el individuo puede llegar a U, |

El nivel de gasto E, es demasiaso pequefio
| para llegar a U,
U1

el nivel de gasto E; permite al individuo alcanzar U,
pero no es el minimo gasto requerido para ello
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Minimizacion del gasto

De manera mas formal y para n bienes:
X4,Xp,...,X, €l problema del individuo es
minimizar:

El gasto total = E= p,x; + pyx, +...+ p.X,,
Sujeto a la restriccion:
utilidad = U, = U(x4,Xy,...,X,)

Las cantidades Ooptimas de x;,X,....X,
dependeran de los precios de los bienes y del
nivel de utilidad requerido.

Minimizacion del gasto
La funcion de gasto del individuo muestra los
gastos minimos necesarios para alcanzar el nivel
de utilidad dado, para una serie particular de
precios:

Gastos minimos = E(p4,p5,---,p,,U)

Por lo tanto la funcion de gasto y la funcion indirecta
de utilidad estan relacionadas inversamente ambas

dependen de los precios de mercado pero implican

diferentes restricciones (ingreso o utilidad)
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Minimizacion del gasto
La funcidn indirecta de utilidad en el caso Cobb-
Douglas para dos bienes es:
|
= 2p03pls
x My
Si intercambiamos el rol de utilidad e ingreso
(gasto) tenemos la funcion de gasto:

E(px,py,U) = 2px°pyP>U

V(P Py, 1)

Minimizacion del gasto

Para el caso de las proporciones fijas

(complementos perfectos) la funcién de utilidad

era. |

V(p,, Py, 1)=———
(P Py, 1) p, +0.25p,

Si nuevamente intercambiamos el rol de utilidad
e ingreso (gasto) tenemos la funcion de gasto:

E(pyp,,U) = (p, + 0.25p,)U
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Minimizacion del gasto

Propiedades de las funciones de gasto:

-Homogéneas de grado 1 (doblar los precios
requerira doblar el gasto)

-No decrecientes en precios:
OE/lop; > 0 para todo bien i

-Concavas en precios.

Minimizacion del gasto

Para p*1, el individuo gasta E(p*1,...)

Si sigue comprando el
mismo conjunto de
bienes conforme p*1

B cambia, su funcion de
gasto seria Epseudo

E(p1,...)

Dado que realmente su
patron de consumo se
ajustara, sus gastos
reales seran menores
que [Epseudo
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Resumen

TMS igual a razon de precios (condicion de
tangencia) Para que la condicién de tangencia
no solo sea necesaria sino suficiente, TMS
debe ser decreciente.

Soluciones esquina.
Funcion indirecta de utilidad.
Funcion de gasto.

Resumen

TMS igual a razén de precios (condicion de
tangencia) Para que la condicién de tangencia
no solo sea necesaria sino suficiente, TMS
debe ser decreciente.

Soluciones esquina.
Funcidn indirecta de utilidad.
Funcién de gasto.




a.
b.
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Ejercicios

4.5,4.7 y 4.8 (solucion vista en clase)
4.13:

Solucioén vista en clase.

V no cambia si multiplicamos precios y renta (por
ejemplo) por 2.

oV/ol > 0 (inmediato)

o Vlopy, 0 Vlop,< 0 (inmediato)

Simplemente hay que intercambiar | por V.

Si multiplicamos los precios por 2 se dobla el gasto.
Tomando derivadas parciales sale inmediato.

Para el precio de x: 8 E/op,> 0, 0%El6°p,< 0. Lo mismo
para el precio de y.
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